Opgave 41 Fibonacci

Det n’te Fibonaccital, F,, er defineret ved:

b = 1
=1
Fn = Fy_1+F,_p forn>1.

a) Bevis, at fglgende algoritme er gyldig og terminerer:

Algoritme: Fibonacci(n)
Inputbetingelse:n >0
Outputkrav r=F,
Metode r—1, s<1;, i+0;
{I1}while i # ndo
r—s;
S«—S+1r,
i—i+1

—hvor | erudsagnet (r=FK) A(s=F,1)A (0 <i<n).
b) Lad i det fglgende R og K betegne 2 x 2-matricer med indgangene
R:lrll rlz] K:[kll klZ}
a1 T2 ko1 ka2
Produktet af R og K er defineret som

R.K— { riikin + rigkor  ragkiz +riokao }
ra1Kig + raokor  raikio + raokao

Vis, at for ethvert n > 0, vil beregningen
1 1.
K [ il } ,

R «— K™
r<—rm

seette r til det n’te Fibonaccital. (Husk, at K° er identitetsmatricen, { é (1) } )

Hvordan ville du implementere denne algoritme?



